
高中数学 必修1知识点

第一章  集合与函数概念
【1.1.1】集合的含义与表示
  （1）集合的概念

   集合中的元素具有确定性、互异性和无序性.
（2）常用数集及其记法
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表示自然数集，
[image: image2.wmf]N


[image: image3.wmf]*

或
[image: image4.wmf]N

+

表示正整数集，
[image: image5.wmf]Z

表示整数集，
[image: image6.wmf]Q

表示有理数集，
[image: image7.wmf]R

表示实数集.
（3）集合与元素间的关系
对象
[image: image8.wmf]a

与集合
[image: image9.wmf]M

的关系是
[image: image10.wmf]aM

Î

，或者
[image: image11.wmf]aM
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，两者必居其一.
（4）集合的表示法

     ①自然语言法：用文字叙述的形式来描述集合.

②列举法：把集合中的元素一一列举出来，写在大括号内表示集合.

③描述法：{
[image: image12.wmf]x

|
[image: image13.wmf]x

具有的性质}，其中
[image: image14.wmf]x

为集合的代表元素.

④图示法：用数轴或韦恩图来表示集合.
（5）集合的分类
①含有有限个元素的集合叫做有限集.②含有无限个元素的集合叫做无限集.③不含有任何元素的集合叫做空集(
[image: image15.wmf]Æ

).

【1.1.2】集合间的基本关系

（6）子集、真子集、集合相等

	名称
	记号
	意义
	性质
	示意图

	子集
	
[image: image16.wmf]B
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	A中的任一元素都属于B
	(1)A
[image: image18.wmf]Í
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(2)
[image: image19.wmf]A
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(3)若
[image: image20.wmf]B
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且
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，则
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(4)若
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且
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，则
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	[image: image26.emf]�
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或[image: image27.wmf]B
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	真子集
	A
[image: image28.wmf]¹
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（或B
[image: image29.wmf]¹
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A）
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，且B中至少有一元素不属于A
	（1）
[image: image31.wmf]A
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（A为非空子集）
(2)若
[image: image32.wmf]AB
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且
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，则
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	[image: image35.wmf]B
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	集合
相等
	
[image: image36.wmf]AB
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	A中的任一元素都属于B，B中的任一元素都属于A
	(1)A
[image: image37.wmf]Í

B

(2)B
[image: image38.wmf]Í
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（7）已知集合
[image: image40.wmf]A

有
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个元素，则它有
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个子集，它有
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个真子集，它有
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个非空子集，它有
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非空真子集.

【1.1.3】集合的基本运算
（8）交集、并集、补集
	名称
	记号
	意义
	性质
	示意图

	交集
	
[image: image46.wmf]AB
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且
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	（1）
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（2）
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（3）
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	并集
	
[image: image54.wmf]AB
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[image: image55.wmf]{|,

xxA

Î

或
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	（1）
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（3）
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	补集
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【补充知识】含绝对值的不等式与一元二次不等式的解法
（1）含绝对值的不等式的解法
	不等式
	解集
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xaa

<>
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	把
[image: image73.wmf]axb
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看成一个整体，化成
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型不等式来求解


（2）一元二次不等式的解法
	判别式
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	二次函数
[image: image80.wmf]2
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的图象
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	一元二次方程
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axbxca
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的根
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	无实根
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0(0)
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的解集
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〖1.2〗函数及其表示
【1.2.1】函数的概念
（1）函数的概念
①设
[image: image98.wmf]A

、
[image: image99.wmf]B

是两个非空的数集，如果按照某种对应法则
[image: image100.wmf]f

，对于集合
[image: image101.wmf]A

中任何一个数
[image: image102.wmf]x

，在集合
[image: image103.wmf]B

中都有唯一确定的数
[image: image104.wmf]()

fx

和它对应，那么这样的对应（包括集合
[image: image105.wmf]A

，
[image: image106.wmf]B

以及
[image: image107.wmf]A

到
[image: image108.wmf]B

的对应法则
[image: image109.wmf]f

）叫做集合
[image: image110.wmf]A

到
[image: image111.wmf]B

的一个函数，记作
[image: image112.wmf]:
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．
②函数的三要素:定义域、值域和对应法则．

③只有定义域相同，且对应法则也相同的两个函数才是同一函数．
（2）区间的概念及表示法
①设
[image: image113.wmf],

ab

是两个实数，且
[image: image114.wmf]ab
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，满足
[image: image115.wmf]axb
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的实数
[image: image116.wmf]x

的集合叫做闭区间，记做
[image: image117.wmf][,]

ab

；满足
[image: image118.wmf]axb
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的实数
[image: image119.wmf]x

的集合叫做开区间，记做
[image: image120.wmf](,)

ab

；满足
[image: image121.wmf]axb
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，或
[image: image122.wmf]axb
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的实数
[image: image123.wmf]x

的集合叫做半开半闭区间，分别记做
[image: image124.wmf][,)

ab

，
[image: image125.wmf](,]

ab

；满足
[image: image126.wmf],,,
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的实数
[image: image127.wmf]x

的集合分别记做
[image: image128.wmf][,),(,),(,],(,)
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注意：对于集合
[image: image129.wmf]{|}
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与区间
[image: image130.wmf](,)
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，前者
[image: image131.wmf]a

可以大于或等于
[image: image132.wmf]b

，而后者必须

[image: image133.wmf]ab
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（3）求函数的定义域时，一般遵循以下原则：
①
[image: image134.wmf]()

fx

是整式时，定义域是全体实数．
②
[image: image135.wmf]()

fx

是分式函数时，定义域是使分母不为零的一切实数．
③
[image: image136.wmf]()

fx

是偶次根式时，定义域是使被开方式为非负值时的实数的集合．
④对数函数的真数大于零，当对数或指数函数的底数中含变量时，底数须大于零且不等于1．
⑤
[image: image137.wmf]tan
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中，
[image: image138.wmf]()
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．
⑥零（负）指数幂的底数不能为零．
⑦若
[image: image139.wmf]()

fx

是由有限个基本初等函数的四则运算而合成的函数时，则其定义域一般是各基本初等函数的定义域的交集．
⑧对于求复合函数定义域问题，一般步骤是：若已知
[image: image140.wmf]()

fx

的定义域为
[image: image141.wmf][,]

ab

，其复合函数
[image: image142.wmf][()]

fgx

的定义域应由不等式
[image: image143.wmf]()

agxb
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解出．
⑨对于含字母参数的函数，求其定义域，根据问题具体情况需对字母参数进行分类讨论．
⑩由实际问题确定的函数，其定义域除使函数有意义外，还要符合问题的实际意义．

（4）求函数的值域或最值
求函数最值的常用方法和求函数值域的方法基本上是相同的．事实上，如果在函数的值域中存在一个最小（大）数，这个数就是函数的最小（大）值．因此求函数的最值与值域，其实质是相同的，只是提问的角度不同．求函数值域与最值的常用方法：
     ①观察法：对于比较简单的函数，我们可以通过观察直接得到值域或最值．
②配方法：将函数解析式化成含有自变量的平方式与常数的和，然后根据变量的取值范围确定函数的值域或最值．
③判别式法：若函数
[image: image144.wmf]()

yfx
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可以化成一个系数含有
[image: image145.wmf]y

的关于
[image: image146.wmf]x

的二次方程
[image: image147.wmf]2
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，则在
[image: image148.wmf]()0
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时，由于
[image: image149.wmf],

xy

为实数，故必须有
[image: image150.wmf]2
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byaycy
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，从而确定函数的值域或最值．
④不等式法：利用基本不等式确定函数的值域或最值．

⑤换元法：通过变量代换达到化繁为简、化难为易的目的，三角代换可将代数函数的最值问题转化为三角函数的最值问题．
⑥反函数法：利用函数和它的反函数的定义域与值域的互逆关系确定函数的值域或最值．
⑦数形结合法：利用函数图象或几何方法确定函数的值域或最值．
⑧函数的单调性法．
【1.2.2】函数的表示法
（5）函数的表示方法
表示函数的方法，常用的有解析法、列表法、图象法三种．

     解析法：就是用数学表达式表示两个变量之间的对应关系．列表法：就是列出表格来表示两个变量之间的对应关系．图象法：就是用图象表示两个变量之间的对应关系．
（6）映射的概念
①设
[image: image151.wmf]A

、
[image: image152.wmf]B

是两个集合，如果按照某种对应法则
[image: image153.wmf]f

，对于集合
[image: image154.wmf]A

中任何一个元素，在集合
[image: image155.wmf]B

中都有唯一的元素和它对应，那么这样的对应（包括集合
[image: image156.wmf]A

，
[image: image157.wmf]B

以及
[image: image158.wmf]A

到
[image: image159.wmf]B

的对应法则
[image: image160.wmf]f

）叫做集合
[image: image161.wmf]A

到
[image: image162.wmf]B

的映射，记作
[image: image163.wmf]:
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．
②给定一个集合
[image: image164.wmf]A

到集合
[image: image165.wmf]B

的映射，且
[image: image166.wmf],
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．如果元素
[image: image167.wmf]a

和元素
[image: image168.wmf]b

对应，那么我们把元素
[image: image169.wmf]b

叫做元素
[image: image170.wmf]a

的象，元素
[image: image171.wmf]a

叫做元素
[image: image172.wmf]b

的原象．

〖1.3〗函数的基本性质
【1.3.1】单调性与最大（小）值
（1）函数的单调性
①定义及判定方法
	函数的
性 质
	定义
	图象
	判定方法

	函数的
单调性
	如果对于属于定义域I内某个区间上的任意两个自变量的值x1、x2,当x1< x2时，都有f(x1)<f(x2)，那么就说f(x)在这个区间上是增函数．

	[image: image173.wmf]x
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	（1）利用定义
（2）利用已知函数的单调性

（3）利用函数图象（在某个区间图

  象上升为增）

（4）利用复合函数

	
	如果对于属于定义域I内某个区间上的任意两个自变量的值x1、x2，当x1< x2时，都有f(x1)>f(x2)，那么就说f(x)在这个区间上是减函数．
	[image: image174.wmf]y=f(X)
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	（1）利用定义
（2）利用已知函数的单调性

（3）利用函数图象（在某个区间图

象下降为减）

（4）利用复合函数


②在公共定义域内，两个增函数的和是增函数，两个减函数的和是减函数，增函数减去一个减函数为增函数，减函数减去一个增函数为减函数．

[image: image1249]③对于复合函数
[image: image175.wmf][()]
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，令
[image: image176.wmf]()
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，若
[image: image177.wmf]()
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为增，
[image: image178.wmf]()

ugx

=

为增，则
[image: image179.wmf][()]

yfgx

=

为增；若
[image: image180.wmf]()

yfu

=

为减，
[image: image181.wmf]()

ugx

=

为减，则
[image: image182.wmf][()]

yfgx
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为增；若
[image: image183.wmf]()

yfu

=

为增，
[image: image184.wmf]()

ugx

=

为减，则
[image: image185.wmf][()]

yfgx

=

为减；若
[image: image186.wmf]()

yfu

=

为减，
[image: image187.wmf]()

ugx
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为增，则
[image: image188.wmf][()]

yfgx

=

为减．
（2）打“√”函数
[image: image189.wmf]()(0)
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的图象与性质

[image: image190.wmf]()
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分别在
[image: image191.wmf](,]
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、
[image: image192.wmf][,)
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上为增函数，分别在
[image: image193.wmf][,0)

a

-

、
[image: image194.wmf](0,]
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上为减函数．
（3）最大（小）值定义

     ①一般地，设函数
[image: image195.wmf]()

yfx
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的定义域为
[image: image196.wmf]I

，如果存在实数
[image: image197.wmf]M

满足：（1）对于任意的
[image: image198.wmf]xI
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，都有
[image: image199.wmf]()

fxM
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；
      （2）存在
[image: image200.wmf]0

xI
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，使得
[image: image201.wmf]0
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fxM
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．那么，我们称
[image: image202.wmf]M

是函数
[image: image203.wmf]()

fx

       的最大值，记作
[image: image204.wmf]max
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．

②一般地，设函数
[image: image205.wmf]()

yfx
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的定义域为
[image: image206.wmf]I

，如果存在实数
[image: image207.wmf]m

满足：（1）对于任意的
[image: image208.wmf]xI
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，都有
[image: image209.wmf]()

fxm

³

；（2）存在
[image: image210.wmf]0
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，使得
[image: image211.wmf]0
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fxm
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．那么，我们称
[image: image212.wmf]m

是函数
[image: image213.wmf]()

fx

的最小值，记作
[image: image214.wmf]max
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．
【1.3.2】奇偶性
（4）函数的奇偶性
①定义及判定方法
	函数的
性 质
	定义
	图象
	判定方法

	函数的
奇偶性
	如果对于函数f(x)定义域内任意一个x，都有f(－x)=－f(x),那么函数f(x)叫做奇函数．
	
[image: image215.png]



	（1）利用定义（要先判断定义域是否关于原点对称）
（2）利用图象（图象关于原点对称）

	
	如果对于函数f(x)定义域内任意一个x，都有f(－x)=f(x),那么函数f(x)叫做偶函数．
	
[image: image216.png](-a, f(-a)) (a, f(a))
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	（1）利用定义（要先判断定义域是否关于原点对称）
（2）利用图象（图象关于y轴对称）


②若函数
[image: image217.wmf]()

fx

为奇函数，且在
[image: image218.wmf]0
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处有定义，则
[image: image219.wmf](0)0

f
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．

③奇函数在
[image: image220.wmf]y

轴两侧相对称的区间增减性相同，偶函数在
[image: image221.wmf]y

轴两侧相对称的区间增减性相反．
④在公共定义域内，两个偶函数（或奇函数）的和（或差）仍是偶函数（或奇函数），两个偶函数（或奇函数）的积（或商）是偶函数，一个偶函数与一个奇函数的积（或商）是奇函数．
〖补充知识〗函数的图象

（1）作图

利用描点法作图：

①确定函数的定义域；                        ②化解函数解析式；

③讨论函数的性质（奇偶性、单调性）；         ④画出函数的图象．

利用基本函数图象的变换作图：

要准确记忆一次函数、二次函数、反比例函数、指数函数、对数函数、幂函数、三角函数等各种基本初等函数的图象．

①平移变换
[image: image222.wmf]
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②伸缩变换
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③对称变换
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（2）识图

对于给定函数的图象，要能从图象的左右、上下分别范围、变化趋势、对称性等方面研究函数的定义域、值域、单调性、奇偶性，注意图象与函数解析式中参数的关系．

（3）用图

     函数图象形象地显示了函数的性质，为研究数量关系问题提供了“形”的直观性，它是探求解题途径，获得问题结果的重要工具．要重视数形结合解题的思想方法．

第二章  基本初等函数(Ⅰ)
〖2.1〗指数函数
【2.1.1】指数与指数幂的运算
（1）根式的概念

①如果
[image: image233.wmf],,,1
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，且
[image: image234.wmf]nN
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，那么
[image: image235.wmf]x

叫做
[image: image236.wmf]a

的
[image: image237.wmf]n

次方根．当
[image: image238.wmf]n

是奇数时，
[image: image239.wmf]a

的
[image: image240.wmf]n

次方根用符号
[image: image241.wmf]n

a

表示；当
[image: image242.wmf]n

是偶数时，正数
[image: image243.wmf]a

的正的
[image: image244.wmf]n

次方根用符号
[image: image245.wmf]n

a

表示，负的
[image: image246.wmf]n

次方根用符号
[image: image247.wmf]n
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表示；0的
[image: image248.wmf]n

次方根是0；负数
[image: image249.wmf]a

没有
[image: image250.wmf]n

次方根．
②式子
[image: image251.wmf]n

a

叫做根式，这里
[image: image252.wmf]n

叫做根指数，
[image: image253.wmf]a

叫做被开方数．当
[image: image254.wmf]n

为奇数时，
[image: image255.wmf]a

为任意实数；当
[image: image256.wmf]n

为偶数时，
[image: image257.wmf]0
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③根式的性质：
[image: image258.wmf]()
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；当
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为奇数时，
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为偶数时， 
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（2）分数指数幂的概念
①正数的正分数指数幂的意义是：
[image: image263.wmf](0,,,
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且
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．0的正分数指数幂等于0．
②正数的负分数指数幂的意义是：
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且
[image: image266.wmf]1)
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．0的负分数指数幂没有意义．  注意口诀：底数取倒数，指数取相反数．
（3）分数指数幂的运算性质
①
[image: image267.wmf](0,,)
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【2.1.2】指数函数及其性质

（4）指数函数

	函数名称
	指数函数

	定义
	[image: image1250][image: image1251]函数
[image: image270.wmf](0
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yaa
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且
[image: image271.wmf]1)
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叫做指数函数

	图象
	
[image: image272.wmf]1
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[image: image273.wmf]01
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	定义域
	
[image: image274.wmf]R



	值域
	
[image: image275.wmf](0,)
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	过定点
	图象过定点
[image: image276.wmf](0,1)

，即当
[image: image277.wmf]0
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时，
[image: image278.wmf]1

y

=

．

	奇偶性
	非奇非偶

	单调性
	在
[image: image279.wmf]R

上是增函数
	在
[image: image280.wmf]R

上是减函数

	函数值的
变化情况
	
[image: image281.wmf]1(0)

1(0)

1(0)

x

x

x

ax

ax

ax

>>

==

<<


	
[image: image282.wmf]1(0)

1(0)

1(0)

x

x

x

ax

ax

ax

<>

==

><



	
[image: image283.wmf]a

变化对
图象的影响
	在第一象限内，
[image: image284.wmf]a

越大图象越高；在第二象限内，
[image: image285.wmf]a

越大图象越低．


〖2.2〗对数函数
【2.2.1】对数与对数运算
对数的定义

    ①若
[image: image286.wmf](0,1)
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且

，则
[image: image287.wmf]x

叫做以
[image: image288.wmf]a

为底
[image: image289.wmf]N

的对数，记作
[image: image290.wmf]log
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，其中
[image: image291.wmf]a

叫做底数，
[image: image292.wmf]N

叫做真数．

②负数和零没有对数．

③对数式与指数式的互化：
[image: image293.wmf]log(0,1,0)
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（2）几个重要的对数恒等式


[image: image294.wmf]log10
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，
[image: image295.wmf]log1

a
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，
[image: image296.wmf]log
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（3）常用对数与自然对数

常用对数：
[image: image297.wmf]lg

N

，即
[image: image298.wmf]10

log

N

；自然对数：
[image: image299.wmf]ln

N

，即
[image: image300.wmf]log

e
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（其中
[image: image301.wmf]2.71828
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…）．

（4）对数的运算性质   如果
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①加法：
[image: image303.wmf]logloglog()
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       ②减法：
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[image: image305.wmf]loglog()

n

aa

nMMnR

=Î

       ④
[image: image306.wmf]log
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  ⑥换底公式：
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【2.2.2】对数函数及其性质
（5）对数函数

	函数
名称
	对数函数

	定义
	函数
[image: image309.wmf]log(0
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yxa
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且
[image: image310.wmf]1)
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叫做对数函数

	图象
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	[image: image1252]
	[image: image1253]


	定义域
	
[image: image313.wmf](0,)
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	值域
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	过定点
	图象过定点
[image: image315.wmf](1,0)

，即当
[image: image316.wmf]1

x
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时，
[image: image317.wmf]0

y
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	奇偶性
	非奇非偶

	单调性
	在
[image: image318.wmf](0,)

+¥

上是增函数
	在
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上是减函数

	函数值的
变化情况
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[image: image322.wmf]a

变化对
图象的影响
	在第一象限内，
[image: image323.wmf]a

越大图象越靠低；在第四象限内，
[image: image324.wmf]a

越大图象越靠高．


(6)反函数的概念

设函数
[image: image325.wmf]()

yfx

=

的定义域为
[image: image326.wmf]A

，值域为
[image: image327.wmf]C

，从式子
[image: image328.wmf]()

yfx

=

中解出
[image: image329.wmf]x

，得式子
[image: image330.wmf]()
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．如果对于
[image: image331.wmf]y

在
[image: image332.wmf]C

中的任何一个值，通过式子
[image: image333.wmf]()
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，
[image: image334.wmf]x

在
[image: image335.wmf]A

中都有唯一确定的值和它对应，那么式子
[image: image336.wmf]()
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表示
[image: image337.wmf]x

是
[image: image338.wmf]y

的函数，函数
[image: image339.wmf]()
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叫做函数
[image: image340.wmf]()
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的反函数，记作
[image: image341.wmf]1
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，习惯上改写成
[image: image342.wmf]1
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[image: image1254][image: image1255][image: image1256][image: image1257]（7）反函数的求法

①确定反函数的定义域，即原函数的值域；②从原函数式
[image: image343.wmf]()

yfx
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中反解出
[image: image344.wmf]1
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；

③将
[image: image345.wmf]1
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改写成
[image: image346.wmf]1
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，并注明反函数的定义域．

（8）反函数的性质

     ①原函数
[image: image347.wmf]()
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与反函数
[image: image348.wmf]1
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=

的图象关于直线
[image: image349.wmf]yx
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②函数
[image: image350.wmf]()

yfx
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的定义域、值域分别是其反函数
[image: image351.wmf]1
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的值域、定义域．
③若
[image: image352.wmf](,)

Pab

在原函数
[image: image353.wmf]()
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的图象上，则
[image: image354.wmf]'
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在反函数
[image: image355.wmf]1
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的图象上．
④一般地，函数
[image: image356.wmf]()
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要有反函数则它必须为单调函数．

〖2.3〗幂函数
（1）幂函数的定义
   一般地，函数
[image: image357.wmf]yx
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叫做幂函数，其中
[image: image358.wmf]x

为自变量，
[image: image359.wmf]a

是常数．

[image: image1258]（2）幂函数的图象
[image: image1259][image: image1260][image: image1261][image: image1262.wmf]®


（3）幂函数的性质

①图象分布：幂函数图象分布在第一、二、三象限，第四象限无图象．幂函数是偶函数时，图象分布在第一、二象限(图象关于
[image: image360.wmf]y

轴对称)；是奇函数时，图象分布在第一、三象限(图象关于原点对称)；是非奇非偶函数时，图象只分布在第一象限．   
②过定点：所有的幂函数在
[image: image361.wmf](0,)
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都有定义，并且图象都通过点
[image: image362.wmf](1,1)

． 
③单调性：如果
[image: image363.wmf]0
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，则幂函数的图象过原点，并且在
[image: image364.wmf][0,)
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上为增函数．如果
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，则幂函数的图象在
[image: image366.wmf](0,)
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上为减函数，在第一象限内，图象无限接近
[image: image367.wmf]x

轴与
[image: image368.wmf]y

轴．
④奇偶性：当
[image: image369.wmf]a

为奇数时，幂函数为奇函数，当
[image: image370.wmf]a

为偶数时，幂函数为偶函数．当
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和
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为奇数
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为奇数时，则
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是奇函数，若
[image: image378.wmf]p

为奇数
[image: image379.wmf]q

为偶数时，则
[image: image380.wmf]q
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是偶函数，若
[image: image381.wmf]p

为偶数
[image: image382.wmf]q

为奇数时，则
[image: image383.wmf]q
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是非奇非偶函数．
⑤图象特征：幂函数
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，当
[image: image385.wmf]1
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时，若
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，其图象在直线
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下方，若
[image: image388.wmf]1
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，其图象在直线
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上方，当
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时，若
[image: image391.wmf]01

x

<<

，其图象在直线
[image: image392.wmf]yx
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上方，若
[image: image393.wmf]1
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，其图象在直线
[image: image394.wmf]yx

=

下方．
〖补充知识〗二次函数
（1）二次函数解析式的三种形式
①一般式：
[image: image395.wmf]2
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②顶点式：
[image: image396.wmf]2
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③两根式：
[image: image397.wmf]12
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（2）求二次函数解析式的方法

①已知三个点坐标时，宜用一般式．
②已知抛物线的顶点坐标或与对称轴有关或与最大（小）值有关时，常使用顶点式．
③若已知抛物线与
[image: image398.wmf]x

轴有两个交点，且横线坐标已知时，选用两根式求
[image: image399.wmf]()

fx

更方便．

（3）二次函数图象的性质
①二次函数
[image: image400.wmf]2
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的图象是一条抛物线，对称轴方程为
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②当
[image: image403.wmf]0
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时，抛物线开口向上，函数在
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上递增，当
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③二次函数
[image: image413.wmf]2
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当
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时，图象与
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轴有两个交点
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（4）一元二次方程
[image: image417.wmf]2
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根的分布
一元二次方程根的分布是二次函数中的重要内容，这部分知识在初中代数中虽有所涉及，但尚不够系统和完整，且解决的方法偏重于二次方程根的判别式和根与系数关系定理（韦达定理）的运用，下面结合二次函数图象的性质，系统地来分析一元二次方程实根的分布．
     设一元二次方程
[image: image418.wmf]2
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的两实根为
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．令
[image: image421.wmf]2
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，从以下四个方面来分析此类问题：①开口方向：
[image: image422.wmf]a

 ②对称轴位置：
[image: image423.wmf]2
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 ③判别式：
[image: image424.wmf]D

 ④端点函数值符号． 
①k＜x1≤x2   
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⑤有且仅有一个根x1（或x2）满足k1＜x1（或x2）＜k2   
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此结论可直接由⑤推出． 
（5）二次函数
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第三章 函数的应用

一、方程的根与函数的零点

1、函数零点的概念：对于函数
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2、函数零点的意义：函数
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轴交点的横坐标。即：

方程
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3、函数零点的求法：

求函数
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 （代数法）求方程
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 （几何法）对于不能用求根公式的方程，可以将它与函数
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的图象联系起来，并利用函数的性质找出零点．

4、二次函数的零点：

二次函数
[image: image488.wmf])

0

(

2

¹

+

+

=

a

c

bx

ax

y

．

１）△＞０，方程
[image: image489.wmf]0

2

=

+

+

c

bx

ax

有两不等实根，二次函数的图象与
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高中数学 必修2知识点

第一章   空间几何体

1.1柱、锥、台、球的结构特征

1.2空间几何体的三视图和直观图

1 三视图：

   正视图：从前往后             侧视图：从左往右                俯视图：从上往下

2 画三视图的原则：

      长对齐、高对齐、宽相等

3直观图：斜二测画法

4斜二测画法的步骤：

（1）.平行于坐标轴的线依然平行于坐标轴；

（2）.平行于y轴的线长度变半，平行于x，z轴的线长度不变；

（3）.画法要写好。

5 用斜二测画法画出长方体的步骤：（1）画轴（2）画底面（3）画侧棱（4）成图

1.3 空间几何体的表面积与体积
（一 ）空间几何体的表面积

1棱柱、棱锥的表面积： 各个面面积之和
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2 圆柱的表面积                                  3 圆锥的表面积
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4 圆台的表面积
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            5 球的表面积
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（二）空间几何体的体积
1柱体的体积   
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                        2锥体的体积   
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3台体的体积   
[image: image500.wmf]h

S

S

S

S

V

´

+

+

=

)

3

1

下

下

上

上

（

      4球体的体积   
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第二章 直线与平面的位置关系
2.1空间点、直线、平面之间的位置关系

2.1.1

1 平面含义：平面是无限延展的

2 平面的画法及表示

（1）平面的画法：水平放置的平面通常画成一个平行四边形，锐角画成450，且横边画成邻边的2倍长（如图）

（2）平面通常用希腊字母α、β、γ等表示，如平面α、平面β等，也可以用表示平面的平行四边形的四个顶点或者相对的两个顶点的大写字母来表示，如平面AC、平面ABCD等。

3  三个公理：

（1）公理1：如果一条直线上的两点在一个平面内，那么这条直线在此平面内

符号表示为

[image: image1275.wmf]()()()
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[image: image1276.emf]A∈L

[image: image1277.emf]B∈L      => L   α

A∈α

B∈α

公理1作用：判断直线是否在平面内

[image: image1278.emf]（2）公理2：过不在一条直线上的三点，有且只有一个平面。

符号表示为：A、B、C三点不共线 => 有且只有一个平面α，

使A∈α、B∈α、C∈α。

公理2作用：确定一个平面的依据。

（3）公理3：如果两个不重合的平面有一个公共点，那么它们有且只有一条过该点的公共直线。

[image: image1279.emf]符号表示为：P∈α∩β =>α∩β=L，且P∈L

公理3作用：判定两个平面是否相交的依据

2.1.2 空间中直线与直线之间的位置关系

1 空间的两条直线有如下三种关系：

[image: image1280.emf][image: image1281.wmf]x
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            相交直线：同一平面内，有且只有一个公共点；

平行直线：同一平面内，没有公共点；

异面直线：  不同在任何一个平面内，没有公共点。

2 公理4：平行于同一条直线的两条直线互相平行。

符号表示为：设a、b、c是三条直线

[image: image1282.wmf]x

a∥b

c∥b

强调：公理4实质上是说平行具有传递性，在平面、空间这个性质都适用。

公理4作用：判断空间两条直线平行的依据。

3 等角定理：空间中如果两个角的两边分别对应平行，那么这两个角相等或互补
4 注意点：

[image: image1283.wmf]y

① a'与b'所成的角的大小只由a、b的相互位置来确定，与O的选择无关，为简便，点O一般取在两直线中的一条上；

② 两条异面直线所成的角θ∈(0，  )；

③ 当两条异面直线所成的角是直角时，我们就说这两条异面直线互相垂直，记作a⊥b；

④ 两条直线互相垂直，有共面垂直与异面垂直两种情形；

⑤ 计算中，通常把两条异面直线所成的角转化为两条相交直线所成的角。

2.1.3 — 2.1.4 空间中直线与平面、平面与平面之间的位置关系

1、直线与平面有三种位置关系：

（1）直线在平面内 —— 有无数个公共点

（2）直线与平面相交 —— 有且只有一个公共点

（3）直线在平面平行 —— 没有公共点

[image: image1284.wmf](0,1)

指出：直线与平面相交或平行的情况统称为直线在平面外，可用a  α来表示


[image: image502.png]



[image: image1285.wmf]O

a   α              a∩α=A               a∥α

2.2.直线、平面平行的判定及其性质

2.2.1 直线与平面平行的判定

1、直线与平面平行的判定定理：平面外一条直线与此平面内的一条直线平行，则该直线与此平面平行。

简记为：线线平行，则线面平行。

符号表示：

[image: image1286.wmf]1
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[image: image1287.wmf](1,0)

a  α

[image: image1288.wmf]1

x
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b  β      => a∥α

a∥b

2.2.2 平面与平面平行的判定

1、两个平面平行的判定定理：一个平面内的两条交直线与另一个平面平行，则这两个平面平行。

[image: image1289.wmf]log
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符号表示：

[image: image1290.emf][image: image1291.emf]a   β

[image: image1292.emf]b   β

a∩b = P   β∥α

a∥α

b∥α

2、判断两平面平行的方法有三种：

（1）用定义；

（2）判定定理；

（3）垂直于同一条直线的两个平面平行。

2.2.3 — 2.2.4直线与平面、平面与平面平行的性质

1、定理：一条直线与一个平面平行，则过这条直线的任一平面与此平面的交线与该直线平行。

简记为：线面平行则线线平行。

符号表示：[image: image1293.emf]
[image: image1294.emf]a∥α

[image: image1295.emf]a   β        a∥b

α∩β= b

作用：利用该定理可解决直线间的平行问题。

[image: image1296.emf]2、定理：如果两个平面同时与第三个平面相交，那么它们的交线平行。

符号表示：

[image: image1297.emf]α∥β

α∩γ= a     a∥b                                    

β∩γ= b

作用：可以由平面与平面平行得出直线与直线平行

2.3直线、平面垂直的判定及其性质

2.3.1直线与平面垂直的判定

1、定义
如果直线L与平面α内的任意一条直线都垂直，我们就说直线L与平面α互相垂直，记作L⊥α，直线L叫做平面α的垂线，平面α叫做直线L的垂面。如图，直线与平面垂直时,它们唯一公共点P叫做垂足。

[image: image1298.emf]                               L

                             p

α 

2、判定定理：一条直线与一个平面内的两条相交直线都垂直，则该直线与此平面垂直。
注意点：  a)定理中的“两条相交直线”这一条件不可忽视；

b)定理体现了“直线与平面垂直”与“直线与直线垂直”互相转化的数学思想。

2.3.2平面与平面垂直的判定

1、二面角的概念：表示从空间一直线出发的两个半平面所组成的图形

A          
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     梭 l        β
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2、二面角的记法：二面角α-l-β或α-AB-β

3、两个平面互相垂直的判定定理：一个平面过另一个平面的垂线，则这两个平面垂直。

2.3.3 — 2.3.4直线与平面、平面与平面垂直的性质
1、定理：垂直于同一个平面的两条直线平行。

2性质定理： 两个平面垂直，则一个平面内垂直于交线的直线与另一个平面垂直。

本章知识结构框图
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第三章  直线与方程

3.1直线的倾斜角和斜率

3.1倾斜角和斜率

1、直线的倾斜角的概念：当直线l与x轴相交时, 取x轴作为基准, x轴正向与直线l向上方向之间所成的角α叫做直线l的倾斜角.特别地,当直线l与x轴平行或重合时, 规定α= 0°.

2、 倾斜角α的取值范围：    0°≤α＜180°. 当直线l与x轴垂直时, α= 90°.

3、直线的斜率:

一条直线的倾斜角α(α≠90°)的正切值叫做这条直线的斜率,斜率常用小写字母k表示,也就是 k = tanα

⑴当直线l与x轴平行或重合时, α=0°, k = tan0°=0;

⑵当直线l与x轴垂直时, α= 90°, k 不存在.

由此可知, 一条直线l的倾斜角α一定存在,但是斜率k不一定存在.

4、 直线的斜率公式:

给定两点P1(x1,y1),P2(x2,y2),x1≠x2,用两点的坐标来表示直线P1P2的斜率：

    斜率公式: k=y2-y1/x2-x1          

3.1.2两条直线的平行与垂直

1、两条直线都有斜率而且不重合，如果它们平行，那么它们的斜率相等；反之，如果它们的斜率相等，那么它们平行，即[image: image503.png]



注意: 上面的等价是在两条直线不重合且斜率存在的前提下才成立的，缺少这个前提，结论并不成立．即如果k1=k2, 那么一定有L1∥L2
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2、两条直线都有斜率，如果它们互相垂直，那么它们的斜率互为负倒数；反之，如果它们的斜率互为负倒数，那么它们互相垂直，即
3.2.1  直线的点斜式方程

1、  直线的点斜式方程：直线
[image: image504.wmf]l

经过点
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2、、直线的斜截式方程：已知直线
[image: image508.wmf]l

的斜率为
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3.2.2  直线的两点式方程

1、直线的两点式方程：已知两点
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2、直线的截距式方程：已知直线
[image: image515.wmf]l

与
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轴的交点为A
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轴的交点为B
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3.2.3  直线的一般式方程

1、直线的一般式方程：关于
[image: image521.wmf]y
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的二元一次方程
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2、各种直线方程之间的互化。

3.3直线的交点坐标与距离公式

3.3.1两直线的交点坐标

1、给出例题：两直线交点坐标

L1 ：3x+4y-2=0    L1：2x+y +2=0                                                                                                         
解：解方程组  
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                       得 x=-2，y=2

所以L1与L2的交点坐标为M（-2，2）
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两点间距离

两点间的距离公式

点到直线的距离公式

1．点到直线距离公式：

点
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到直线
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的距离为：
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2、两平行线间的距离公式：

已知两条平行线直线
[image: image527.wmf]1
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和
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的一般式方程为
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圆与方程

4.1.1 圆的标准方程

1、圆的标准方程：
[image: image536.wmf]222
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圆心为A(a,b),半径为r的圆的方程
2、点
[image: image537.wmf]00
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的关系的判断方法：

（1）
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，点在圆外  （2）
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（3）
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4.1.2  圆的一般方程

1、圆的一般方程：
[image: image545.wmf]0
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2、圆的一般方程的特点：
 (1)①x2和y2的系数相同，不等于0．　②没有xy这样的二次项．

 (2)圆的一般方程中有三个特定的系数D、E、F，因之只要求出这三个系数，圆的方程就确定了．
(3)、与圆的标准方程相比较，它是一种特殊的二元二次方程，代数特征明显，圆的标准方程则指出了圆心坐标与半径大小，几何特征较明显。

4.2.1 圆与圆的位置关系

1、用点到直线的距离来判断直线与圆的位置关系．

设直线
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到直线的距离为
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，则判别直线与圆的位置关系的依据有以下几点：

（1）当
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（3）当
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4.2.2  圆与圆的位置关系

两圆的位置关系．

设两圆的连心线长为
[image: image562.wmf]l

，则判别圆与圆的位置关系的依据有以下几点：

（1）当
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（4）当
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4.2.3  直线与圆的方程的应用

1、利用平面直角坐标系解决直线与圆的位置关系；

2、过程与方法

用坐标法解决几何问题的步骤：

第一步：建立适当的平面直角坐标系，用坐标和方程表示问题中的几何元素，将平面几何问题转化为代数问题；

[image: image1318.png]


第二步：通过代数运算，解决代数问题；

第三步：将代数运算结果“翻译”成几何结论．

4.3.1空间直角坐标系

1、点M对应着唯一确定的有序实数组
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轴上的坐标

2、有序实数组
[image: image586.wmf])

,

,

(

z

y

x

，对应着空间直角坐标系中的一点

3、空间中任意点M的坐标都可以用有序实数组
[image: image587.wmf])
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来表示，该数组叫做点M在此空间直角坐标系中的坐标，记M
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叫做点M的横坐标，
[image: image590.wmf]y

叫做点M的纵坐标，
[image: image591.wmf]z

叫做点M的竖坐标。
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4.3.2空间两点间的距离公式

1、空间中任意一点
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高中数学  必修3知识点

第一章 算法初步

算法的概念

1、算法概念：

在数学上，现代意义上的“算法”通常是指可以用计算机来解决的某一类问题是程序或步骤，这些程序或步骤必须是明确和有效的，而且能够在有限步之内完成.

2. 算法的特点:

(1)有限性：一个算法的步骤序列是有限的，必须在有限操作之后停止，不能是无限的.

(2)确定性：算法中的每一步应该是确定的并且能有效地执行且得到确定的结果，而不应当是模棱两可.

(3)顺序性与正确性：算法从初始步骤开始，分为若干明确的步骤，每一个步骤只能有一个确定的后继步骤，前一步是后一步的前提，只有执行完前一步才能进行下一步，并且每一步都准确无误，才能完成问题.

(4)不唯一性：求解某一个问题的解法不一定是唯一的，对于一个问题可以有不同的算法.

(5)普遍性：很多具体的问题，都可以设计合理的算法去解决，如心算、计算器计算都要经过有限、事先设计好的步骤加以解决.

 程序框图

1、程序框图基本概念：

（一）程序构图的概念：程序框图又称流程图，是一种用规定的图形、指向线及文字说明来准确、直观地表示算法的图形。

一个程序框图包括以下几部分：表示相应操作的程序框；带箭头的流程线；程序框外必要文字说明。

（二）构成程序框的图形符号及其作用
	程序框
	名称
	功能

	[image: image1320.png]




	起止框
	表示一个算法的起始和结束，是任何流程图不可少的。

	[image: image1321.png]




	输入、输出框
	表示一个算法输入和输出的信息，可用在算法中任何需要输入、输出的位置。

	[image: image1322.png]
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	处理框
	赋值、计算，算法中处理数据需要的算式、公式等分别写在不同的用以处理数据的处理框内。

	
	判断框
	判断某一条件是否成立，成立时在出口处标明“是”或“Y”；不成立时标明“否”或“N”。


学习这部分知识的时候，要掌握各个图形的形状、作用及使用规则，画程序框图的规则如下：

1、使用标准的图形符号。2、框图一般按从上到下、从左到右的方向画。3、除判断框外，大多数流程图符号只有一个进入点和一个退出点。判断框具有超过一个退出点的唯一符号。4、判断框分两大类，一类判断框“是”与“否”两分支的判断，而且有且仅有两个结果；另一类是多分支判断，有几种不同的结果。5、在图形符号内描述的语言要非常简练清楚。

（三）、算法的三种基本逻辑结构：顺序结构、条件结构、循环结构。

1、顺序结构：顺序结构是最简单的算法结构，语句与语句之间，框与框之间是按从上到下的顺序进行的，它是由若干个依次执行的处理步骤组成的，它是任何一个算法都离不开的一种基本算法结构。
顺序结构在程序框图中的体现就是用流程线将程序框自上而

下地连接起来，按顺序执行算法步骤。如在示意图中，A框和B

框是依次执行的，只有在执行完A框指定的操作后，才能接着执

行B框所指定的操作。

2、条件结构：

条件结构是指在算法中通过对条件的判断

根据条件是否成立而选择不同流向的算法结构。

条件P是否成立而选择执行A框或B框。无论P条件是否成立，只能执行A框或B框之一，不可能同时执行A框和B框，也不可能A框、B框都不执行。一个判断结构可以有多个判断框。

3、循环结构：在一些算法中，经常会出现从某处开始，按照一定条件，反复执行某一处理步骤的情况，这就是循环结构，反复执行的处理步骤为循环体，显然，循环结构中一定包含条件结构。循环结构又称重复结构，循环结构可细分为两类：
（1）、一类是当型循环结构，如下左图所示，它的功能是当给定的条件P成立时，执行A框，A框执行完毕后，再判断条件P是否成立，如果仍然成立，再执行A框，如此反复执行A框，直到某一次条件P不成立为止，此时不再执行A框，离开循环结构。

（2）、另一类是直到型循环结构，如下右图所示，它的功能是先执行，然后判断给定的条件P是否成立，如果P仍然不成立，则继续执行A框，直到某一次给定的条件P成立为止，此时不再执行A框，离开循环结构。


当型循环结构                            直到型循环结构

注意：1循环结构要在某个条件下终止循环，这就需要条件结构来判断。因此，循环结构中一定包含条件结构，但不允许“死循环”。2在循环结构中都有一个计数变量和累加变量。计数变量用于记录循环次数，累加变量用于输出结果。计数变量和累加变量一般是同步执行的，累加一次，计数一次。
输入、输出语句和赋值语句

1、输入语句

（1）输入语句的一般格式

（2）输入语句的作用是实现算法的输入信息功能；（3）“提示内容”提示用户输入什么样的信息，变量是指程序在运行时其值是可以变化的量；（4）输入语句要求输入的值只能是具体的常数，不能是函数、变量或表达式；（5）提示内容与变量之间用分号“；”隔开，若输入多个变量，变量与变量之间用逗号“，”隔开。

2、输出语句

（1）输出语句的一般格式

（2）输出语句的作用是实现算法的输出结果功能；（3）“提示内容”提示用户输入什么样的信息，表达式是指程序要输出的数据；（4）输出语句可以输出常量、变量或表达式的值以及字符。

3、赋值语句

（1）赋值语句的一般格式

（2）赋值语句的作用是将表达式所代表的值赋给变量；（3）赋值语句中的“＝”称作赋值号，与数学中的等号的意义是不同的。赋值号的左右两边不能对换，它将赋值号右边的表达式的值赋给赋值号左边的变量；（4）赋值语句左边只能是变量名字，而不是表达式，右边表达式可以是一个数据、常量或算式；（5）对于一个变量可以多次赋值。

注意：①赋值号左边只能是变量名字，而不能是表达式。如：2=X是错误的。②赋值号左右不能对换。如“A=B”“B=A”的含义运行结果是不同的。③不能利用赋值语句进行代数式的演算。（如化简、因式分解、解方程等）④赋值号“=”与数学中的等号意义不同。

1．2．2条件语句

1、条件语句的一般格式有两种：（1）IF—THEN—ELSE语句；（2）IF—THEN语句。2、IF—THEN—ELSE语句
IF—THEN—ELSE语句的一般格式为图1，对应的程序框图为图2。

  

图1                                          图2

分析：在IF—THEN—ELSE语句中，“条件”表示判断的条件，“语句1”表示满足条件时执行的操作内容；“语句2”表示不满足条件时执行的操作内容；END  IF表示条件语句的结束。计算机在执行时，首先对IF后的条件进行判断，如果条件符合，则执行THEN后面的语句1；若条件不符合，则执行ELSE后面的语句2。

3、IF—THEN语句

IF—THEN语句的一般格式为图3，对应的程序框图为图4。


注意：“条件”表示判断的条件；“语句”表示满足条件时执行的操作内容，条件不满足时，结束程序；END  IF表示条件语句的结束。计算机在执行时首先对IF后的条件进行判断，如果条件符合就执行THEN后边的语句，若条件不符合则直接结束该条件语句，转而执行其它语句。

1．2．3循环语句

循环结构是由循环语句来实现的。对应于程序框图中的两种循环结构，一般程序设计语言中也有当型（WHILE型）和直到型（UNTIL型）两种语句结构。即WHILE语句和UNTIL语句。
1、WHILE语句

（1）WHILE语句的一般格式是                  对应的程序框图是


（2）当计算机遇到WHILE语句时，先判断条件的真假，如果条件符合，就执行WHILE与WEND之间的循环体；然后再检查上述条件，如果条件仍符合，再次执行循环体，这个过程反复进行，直到某一次条件不符合为止。这时，计算机将不执行循环体，直接跳到WEND语句后，接着执行WEND之后的语句。因此，当型循环有时也称为“前测试型”循环。
2、UNTIL语句

（1）UNTIL语句的一般格式是                对应的程序框图是


（2）直到型循环又称为“后测试型”循环，从UNTIL型循环结构分析，计算机执行该语句时，先执行一次循环体，然后进行条件的判断，如果条件不满足，继续返回执行循环体，然后再进行条件的判断，这个过程反复进行，直到某一次条件满足时，不再执行循环体，跳到LOOP UNTIL语句后执行其他语句，是先执行循环体后进行条件判断的循环语句。
分析：当型循环与直到型循环的区别：（先由学生讨论再归纳）
当型循环先判断后执行，直到型循环先执行后判断；

在WHILE语句中，是当条件满足时执行循环体，在UNTIL语句中，是当条件不满足时执行循环

1.3.1辗转相除法与更相减损术

1、辗转相除法。也叫欧几里德算法，用辗转相除法求最大公约数的步骤如下：

（1）：用较大的数m除以较小的数n得到一个商
[image: image595.wmf]0

S

和一个余数
[image: image596.wmf]0

R

；（2）：若
[image: image597.wmf]0

R

＝0，则n为m，n的最大公约数；若
[image: image598.wmf]0

R

≠0，则用除数n除以余数
[image: image599.wmf]0

R

得到一个商
[image: image600.wmf]1
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和一个余数
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；（3）：若
[image: image602.wmf]1

R

＝0，则
[image: image603.wmf]1
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为m，n的最大公约数；若
[image: image604.wmf]1
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≠0，则用除数
[image: image605.wmf]0
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除以余数
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得到一个商
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S

和一个余数
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；……       依次计算直至
[image: image609.wmf]n
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＝0，此时所得到的
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即为所求的最大公约数。

2、更相减损术

我国早期也有求最大公约数问题的算法，就是更相减损术。在《九章算术》中有更相减损术求最大公约数的步骤：可半者半之，不可半者，副置分母•子之数，以少减多，更相减损，求其等也，以等数约之。

翻译为：（1）：任意给出两个正数；判断它们是否都是偶数。若是，用2约简；若不是，执行第二步。（2）：以较大的数减去较小的数，接着把较小的数与所得的差比较，并以大数减小数。继续这个操作，直到所得的数相等为止，则这个数（等数）就是所求的最大公约数。

例2 用更相减损术求98与63的最大公约数.

分析：（略） 

3、辗转相除法与更相减损术的区别：

（1）都是求最大公约数的方法，计算上辗转相除法以除法为主，更相减损术以减法为主，计算次数上辗转相除法计算次数相对较少，特别当两个数字大小区别较大时计算次数的区别较明显。

（2）从结果体现形式来看，辗转相除法体现结果是以相除余数为0则得到，而更相减损术则以减数与差相等而得到

1.3.2秦九韶算法与排序

1、秦九韶算法概念：

f(x)=anxn+an-1xn-1+….+a1x+a0求值问题

f(x)=anxn+an-1xn-1+….+a1x+a0=( anxn-1+an-1xn-2+….+a1)x+a0 =(( anxn-2+an-1xn-3+….+a2)x+a1)x+a0

    =......=(...( anx+an-1)x+an-2)x+...+a1)x+a0
求多项式的值时，首先计算最内层括号内依次多项式的值，即v1=anx+an-1

然后由内向外逐层计算一次多项式的值，即

v2=v1x+an-2     v3=v2x+an-3   ......      vn=vn-1x+a0

这样，把n次多项式的求值问题转化成求n个一次多项式的值的问题。

2、两种排序方法：直接插入排序和冒泡排序

1、直接插入排序

基本思想：插入排序的思想就是读一个，排一个。将第１个数放入数组的第１个元素中，以后读入的数与已存入数组的数进行比较，确定它在从大到小的排列中应处的位置．将该位置以及以后的元素向后推移一个位置，将读入的新数填入空出的位置中．（由于算法简单，可以举例说明）

2、冒泡排序

基本思想：依次比较相邻的两个数,把大的放前面,小的放后面.即首先比较第1个数和第2个数,大数放前,小数放后.然后比较第2个数和第3个数......直到比较最后两个数.第一趟结束,最小的一定沉到最后.重复上过程,仍从第1个数开始,到最后第2个数...... 由于在排序过程中总是大数往前,小数往后,相当气泡上升,所以叫冒泡排序. 

1.3.3进位制

1、概念：进位制是一种记数方式，用有限的数字在不同的位置表示不同的数值。可使用数字符号的个数称为基数，基数为n，即可称n进位制，简称n进制。现在最常用的是十进制，通常使用10个阿拉伯数字0-9进行记数。对于任何一个数，我们可以用不同的进位制来表示。比如：十进数57，可以用二进制表示为111001，也可以用八进制表示为71、用十六进制表示为39，它们所代表的数值都是一样的。

一般地，若k是一个大于一的整数，那么以k为基数的k进制可以表示为：
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而表示各种进位制数一般在数字右下脚加注来表示,如111001(2)表示二进制数,34(5)表示5进制数

第二章     统计

2.1.1简单随机抽样

1．总体和样本 

在统计学中 , 把研究对象的全体叫做总体．

把每个研究对象叫做个体．

把总体中个体的总数叫做总体容量．

为了研究总体[image: image612.png]


的有关性质，一般从总体中随机抽取一部分：[image: image613.png]


， [image: image614.png]


， [image: image615.png]


， [image: image616.png]



研究，我们称它为样本．其中个体的个数称为样本容量．

2．简单随机抽样，也叫纯随机抽样。就是从总体中不加任何分组、划类、排队等，完全随

   机地抽取调查单位。特点是：每个样本单位被抽中的可能性相同（概率相等），样本的每个单位完全独立，彼此间无一定的关联性和排斥性。简单随机抽样是其它各种抽样形式的基础。通常只是在总体单位之间差异程度较小和数目较少时，才采用这种方法。
3．简单随机抽样常用的方法：

  （1）抽签法；⑵随机数表法；⑶计算机模拟法；⑷使用统计软件直接抽取。

在简单随机抽样的样本容量设计中，主要考虑：①总体变异情况；②允许误差范围；③概率保证程度。

4．抽签法:

  （1）给调查对象群体中的每一个对象编号；

  （2）准备抽签的工具，实施抽签

  （3）对样本中的每一个个体进行测量或调查

       例：请调查你所在的学校的学生做喜欢的体育活动情况。

5．随机数表法：

   例：利用随机数表在所在的班级中抽取10位同学参加某项活动。

2.1.2系统抽样

1．系统抽样（等距抽样或机械抽样）：

把总体的单位进行排序，再计算出抽样距离，然后按照这一固定的抽样距离抽取样本。第一个样本采用简单随机抽样的办法抽取。

K（抽样距离）=N（总体规模）/n（样本规模）

前提条件：总体中个体的排列对于研究的变量来说，应是随机的，即不存在某种与研究变量相关的规则分布。可以在调查允许的条件下，从不同的样本开始抽样，对比几次样本的特点。如果有明显差别，说明样本在总体中的分布承某种循环性规律，且这种循环和抽样距离重合。

2．系统抽样，即等距抽样是实际中最为常用的抽样方法之一。因为它对抽样框的要求较低，实施也比较简单。更为重要的是，如果有某种与调查指标相关的辅助变量可供使用，总体单元按辅助变量的大小顺序排队的话，使用系统抽样可以大大提高估计精度。

2.1.3分层抽样

1．分层抽样（类型抽样）：

先将总体中的所有单位按照某种特征或标志（性别、年龄等）划分成若干类型或层次，然后再在各个类型或层次中采用简单随机抽样或系用抽样的办法抽取一个子样本，最后，将这些子样本合起来构成总体的样本。

两种方法：

1．先以分层变量将总体划分为若干层，再按照各层在总体中的比例从各层中抽取。

2．先以分层变量将总体划分为若干层，再将各层中的元素按分层的顺序整齐排列，最后用系统抽样的方法抽取样本。

2．分层抽样是把异质性较强的总体分成一个个同质性较强的子总体，再抽取不同的子总体中的样本分别代表该子总体，所有的样本进而代表总体。

分层标准：

（1）以调查所要分析和研究的主要变量或相关的变量作为分层的标准。

（2）以保证各层内部同质性强、各层之间异质性强、突出总体内在结构的变量作为分层变量。

（3）以那些有明显分层区分的变量作为分层变量。

3．分层的比例问题：

  （1）按比例分层抽样：根据各种类型或层次中的单位数目占总体单位数目的比重来抽取子样本的方法。

  （2）不按比例分层抽样：有的层次在总体中的比重太小，其样本量就会非常少，此时采用该方法，主要是便于对不同层次的子总体进行专门研究或进行相互比较。如果要用样本资料推断总体时，则需要先对各层的数据资料进行加权处理，调整样本中各层的比例，使数据恢复到总体中各层实际的比例结构。

2.2.2用样本的数字特征估计总体的数字特征

1、本均值：
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2、．样本标准差：
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3．用样本估计总体时，如果抽样的方法比较合理，那么样本可以反映总体的信息，但从样本得到的信息会有偏差。在随机抽样中，这种偏差是不可避免的。

虽然我们用样本数据得到的分布、均值和标准差并不是总体的真正的分布、均值和标准差，而只是一个估计，但这种估计是合理的，特别是当样本量很大时，它们确实反映了总体的信息。

4．（1）如果把一组数据中的每一个数据都加上或减去同一个共同的常数，标准差不变

（2）如果把一组数据中的每一个数据乘以一个共同的常数k，标准差变为原来的k倍

（3）一组数据中的最大值和最小值对标准差的影响，区间
[image: image619.wmf])
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的应用；

“去掉一个最高分，去掉一个最低分”中的科学道理
2.3.2两个变量的线性相关
1、概念:

      （1）回归直线方程

      （2）回归系数

2．最小二乘法

3．直线回归方程的应用

      （1）描述两变量之间的依存关系；利用直线回归方程即可定量描述两个变量间依存的数量关系
      （2）利用回归方程进行预测；把预报因子（即自变量x）代入回归方程对预报量（即因变量Y）进行估计，即可得到个体Y值的容许区间。

      （3）利用回归方程进行统计控制规定Y值的变化，通过控制x的范围来实现统计控制的目标。如已经得到了空气中NO2的浓度和汽车流量间的回归方程，即可通过控制汽车流量来控制空气中NO2的浓度。
4．应用直线回归的注意事项

  （1）做回归分析要有实际意义；
  （2）回归分析前,最好先作出散点图；
  （3）回归直线不要外延。

第三章      概 率
3.1.1 —3.1.2随机事件的概率及概率的意义

1、基本概念：

（1）必然事件：在条件S下，一定会发生的事件，叫相对于条件S的必然事件；

（2）不可能事件：在条件S下，一定不会发生的事件，叫相对于条件S的不可能事件；

（3）确定事件：必然事件和不可能事件统称为相对于条件S的确定事件；

（4）随机事件：在条件S下可能发生也可能不发生的事件，叫相对于条件S的随机事件；

（5）频数与频率：在相同的条件S下重复n次试验，观察某一事件A是否出现，称n次试验中事件A出现的次数nA为事件A出现的频数；称事件A出现的比例fn(A)=
[image: image620.wmf]n
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为事件A出现的概率：对于给定的随机事件A，如果随着试验次数的增加，事件A发生的频率fn(A)稳定在某个常数上，把这个常数记作P（A），称为事件A的概率。

（6）频率与概率的区别与联系：随机事件的频率，指此事件发生的次数nA与试验总次数n的比值
[image: image621.wmf]n
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，它具有一定的稳定性，总在某个常数附近摆动，且随着试验次数的不断增多，这种摆动幅度越来越小。我们把这个常数叫做随机事件的概率，概率从数量上反映了随机事件发生的可能性的大小。频率在大量重复试验的前提下可以近似地作为这个事件的概率

3.1.3 概率的基本性质

1、基本概念：

（1）事件的包含、并事件、交事件、相等事件

（2）若A∩B为不可能事件，即A∩B=ф，那么称事件A与事件B互斥；

（3）若A∩B为不可能事件，A∪B为必然事件，那么称事件A与事件B互为对立事件；

（4）当事件A与B互斥时，满足加法公式：P(A∪B)= P(A)+ P(B)；若事件A与B为对立事件，则A∪B为必然事件，所以P(A∪B)= P(A)+ P(B)=1，于是有P(A)=1—P(B)

2、概率的基本性质：

1）必然事件概率为1，不可能事件概率为0，因此0≤P(A)≤1；

2）当事件A与B互斥时，满足加法公式：P(A∪B)= P(A)+ P(B)；

3）若事件A与B为对立事件，则A∪B为必然事件，所以P(A∪B)= P(A)+ P(B)=1，于是有P(A)=1—P(B)；

4）互斥事件与对立事件的区别与联系，互斥事件是指事件A与事件B在一次试验中不会同时发生，其具体包括三种不同的情形：（1）事件A发生且事件B不发生；（2）事件A不发生且事件B发生；（3）事件A与事件B同时不发生，而对立事件是指事件A
与事件B有且仅有一个发生，其包括两种情形；（1）事件A发生B不发生；（2）事件B发生事件A不发生，对立事件互斥事件的特殊情形。

3.2.1 —3.2.2古典概型及随机数的产生

1、（1）古典概型的使用条件：试验结果的有限性和所有结果的等可能性。

（2）古典概型的解题步骤；

①求出总的基本事件数；

②求出事件A所包含的基本事件数，然后利用公式P（A）=
[image: image622.wmf]总的基本事件个数
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3.3.1—3.3.2几何概型及均匀随机数的产生

1、基本概念：

（1）几何概率模型：如果每个事件发生的概率只与构成该事件区域的长度（面积或体积）成比例，则称这样的概率模型为几何概率模型；

（2）几何概型的概率公式：

P（A）=
[image: image623.wmf]积）
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；

几何概型的特点：1）试验中所有可能出现的结果（基本事件）有无限多个；2）每个基本事件出现的可能性相等．
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第一章 三角函数
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2、角
[image: image625.wmf]a

的顶点与原点重合，角的始边与
[image: image626.wmf]x

轴的非负半轴重合，终边落在第几象限，则称
[image: image627.wmf]a

为第几象限角．

第一象限角的集合为
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第二象限角的集合为
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第三象限角的集合为
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第四象限角的集合为
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终边在
[image: image632.wmf]x

轴上的角的集合为
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终边在
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轴上的角的集合为
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终边在坐标轴上的角的集合为
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3、与角
[image: image637.wmf]a

终边相同的角的集合为
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4、长度等于半径长的弧所对的圆心角叫做
[image: image639.wmf]1

弧度．

5、半径为
[image: image640.wmf]r

的圆的圆心角
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所对弧的长为
[image: image642.wmf]l

，则角
[image: image643.wmf]a

的弧度数的绝对值是
[image: image644.wmf]l

r

a

=

．

6、弧度制与角度制的换算公式：
[image: image645.wmf]2360
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，
[image: image646.wmf]1
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，
[image: image647.wmf]180
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7、若扇形的圆心角为
[image: image648.wmf](

)

aa

为

弧

度

制

，半径为
[image: image649.wmf]r

，弧长为
[image: image650.wmf]l

，周长为
[image: image651.wmf]C

，面积为
[image: image652.wmf]S

，则
[image: image653.wmf]lr

a

=

，
[image: image654.wmf]2

Crl
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，
[image: image655.wmf]2
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8、设
[image: image656.wmf]a

是一个任意大小的角，
[image: image657.wmf]a

的终边上任意一点
[image: image658.wmf]R

的坐标是
[image: image659.wmf](

)

,

xy

，它与原点的距离是
[image: image660.wmf](
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，则
[image: image661.wmf]sin
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，
[image: image662.wmf]cos
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，
[image: image663.wmf](

)

tan0

y

x

x

a

=¹
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9、三角函数在各象限的符号：第一象限全为正，第二象限正弦为正，

第三象限正切为正，第四象限余弦为正．

10、三角函数线：
[image: image664.wmf]sin

a

=MR

，
[image: image665.wmf]cos

a

=OM

，
[image: image666.wmf]tan

a

=AT

．

11、角三角函数的基本关系：
[image: image667.wmf](
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；
[image: image669.wmf](
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12、函数的诱导公式：


[image: image671.wmf](
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，
[image: image672.wmf](
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，
[image: image673.wmf](
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[image: image674.wmf](
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，
[image: image675.wmf](

)

coscos

paa

+=-

，
[image: image676.wmf](
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[image: image677.wmf](
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，
[image: image678.wmf](
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，
[image: image679.wmf](
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[image: image680.wmf](
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，
[image: image681.wmf](
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，
[image: image682.wmf](
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口诀：函数名称不变，符号看象限．


[image: image683.wmf](
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，
[image: image684.wmf]cossin
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[image: image685.wmf](
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，
[image: image686.wmf]cossin
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口诀：正弦与余弦互换，符号看象限．

13、①的图象上所有点向左（右）平移
[image: image687.wmf]j

个单位长度，得到函数
[image: image688.wmf](

)
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j
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的图象；再将函数
[image: image689.wmf](

)

sin
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j
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的图象上所有点的横坐标伸长（缩短）到原来的
[image: image690.wmf]1

w

倍（纵坐标不变），得到函数
[image: image691.wmf](

)
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的图象；再将函数
[image: image692.wmf](

)

sin

yx
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的图象上所有点的纵坐标伸长（缩短）到原来的
[image: image693.wmf]A

倍（横坐标不变），得到函数
[image: image694.wmf](

)

sin

yx

wj
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的图象．

②数
[image: image695.wmf]sin

yx

=

的图象上所有点的横坐标伸长（缩短）到原来的
[image: image696.wmf]1

w

倍（纵坐标不变），得到函数


[image: image697.wmf]sin

yx

w

=

的图象；再将函数
[image: image698.wmf]sin

yx

w

=

的图象上所有点向左（右）平移
[image: image699.wmf]j

w

个单位长度，得到函数
[image: image700.wmf](
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sin

yx

wj
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的图象；再将函数
[image: image701.wmf](
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wj
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的图象上所有点的纵坐标伸长（缩短）到原来的
[image: image702.wmf]A

倍（横坐标不变），得到函数
[image: image703.wmf](
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的图象．

14、函数
[image: image704.wmf](
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的性质：

①振幅：
[image: image705.wmf]A

；②周期：
[image: image706.wmf]2

p

w

T=

；③频率：
[image: image707.wmf]1
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；④相位：
[image: image708.wmf]x
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；⑤初相：
[image: image709.wmf]j
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函数
[image: image710.wmf](
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，当
[image: image711.wmf]1
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时，取得最小值为
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 ；当
[image: image713.wmf]2
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时，取得最大值为
[image: image714.wmf]max
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，则
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15、正弦函数、余弦函数和正切函数的图象与性质：
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	当
[image: image733.wmf](

)

2

xkk

p

=ÎZ

时，      


[image: image734.wmf]max

1

y

=

；当
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	既无最大值也无最小值

	周期性
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[image: image742.wmf](

)

k

ÎZ

上是增函数；在


[image: image743.wmf]3

2,2

22

kk

pp

pp

éù

++

êú

ëû



[image: image744.wmf](
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	在
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[image: image747.wmf](
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[image: image749.wmf](
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	对称性
	对称中心
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对称轴
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第二章  平面向量

16、向量：既有大小，又有方向的量．   数量：只有大小，没有方向的量．

有向线段的三要素：起点、方向、长度．  零向量：长度为
[image: image755.wmf]0

的向量．

单位向量：长度等于
[image: image756.wmf]1

个单位的向量．

平行向量（共线向量）：方向相同或相反的非零向量．零向量与任一向量平行．

相等向量：长度相等且方向相同的向量．

17、向量加法运算：

⑴三角形法则的特点：首尾相连．

⑵平行四边形法则的特点：共起点．

⑶三角形不等式：
[image: image757.wmf]ababab

-£+£+

rrr

rrr

．

⑷运算性质：①交换律：
[image: image758.wmf]abba

+=+

rr
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；

②结合律：
[image: image759.wmf](
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image760.wmf]00
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⑸坐标运算：设
[image: image761.wmf](
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，
[image: image762.wmf](
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，则
[image: image763.wmf](
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18、向量减法运算：

⑴三角形法则的特点：共起点，连终点，方向指向被减向量．

⑵坐标运算：设
[image: image764.wmf](
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，
[image: image765.wmf](
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，则
[image: image766.wmf](
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设
[image: image767.wmf]A

、
[image: image768.wmf]B

两点的坐标分别为
[image: image769.wmf](
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，
[image: image770.wmf](
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，则
[image: image771.wmf](
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19、向量数乘运算：

⑴实数
[image: image772.wmf]l

与向量
[image: image773.wmf]a

r

的积是一个向量的运算叫做向量的数乘，记作
[image: image774.wmf]a

l

r

．
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image775.wmf]aa
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②当
[image: image776.wmf]0
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时，
[image: image777.wmf]a

l

r

的方向与
[image: image778.wmf]a

r

的方向相同；当
[image: image779.wmf]0

l
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时，
[image: image780.wmf]a

l

r

的方向与
[image: image781.wmf]a

r

的方向相反；当
[image: image782.wmf]0
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=

时，
[image: image783.wmf]0
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⑵运算律：①

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image784.wmf](

)

(

)

aa

lmlm

=

rr

；②

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image785.wmf](
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⑶坐标运算：设
[image: image787.wmf](
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[image: image788.wmf](
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20、向量共线定理：向量
[image: image789.wmf](

)

0

aa

¹

r

rr

与
[image: image790.wmf]b

r

共线，当且仅当有唯一一个实数
[image: image791.wmf]l

，使
[image: image792.wmf]ba
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设
[image: image793.wmf](
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，
[image: image794.wmf](
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[image: image795.wmf]0
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，则当且仅当
[image: image796.wmf]1221

0

xyxy

-=

时，向量
[image: image797.wmf]a

r

、
[image: image798.wmf](

)

0

bb

¹

rr

r

共线．

21、平面向量基本定理：如果
[image: image799.wmf]1

e

ur

、
[image: image800.wmf]2

e

uur

是同一平面内的两个不共线向量，那么对于这一平面内的任意向量
[image: image801.wmf]a

r

，有且只有一对实数
[image: image802.wmf]1

l

、
[image: image803.wmf]2

l

，使
[image: image804.wmf]1122
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．（不共线的向量
[image: image805.wmf]1

e

ur

、
[image: image806.wmf]2

e

uur

作为这一平面内所有向量的一组基底）

22、分点坐标公式：设点
[image: image807.wmf]R

是线段
[image: image808.wmf]12

RR

上的一点，
[image: image809.wmf]1

R

、
[image: image810.wmf]2

R

的坐标分别是
[image: image811.wmf](
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，
[image: image812.wmf](
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[image: image813.wmf]12
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时，点
[image: image814.wmf]R

的坐标是
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．（当
[image: image816.wmf]时，就为中点公式。）
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23、平面向量的数量积：

⑴

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image817.wmf](
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．零向量与任一向量的数量积为
[image: image818.wmf]0
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⑵性质：设
[image: image819.wmf]a
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和
[image: image820.wmf]b
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都是非零向量，则①
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．②当
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与
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同向时，
[image: image824.wmf]abab
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与
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反向时，
[image: image827.wmf]abab
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或
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⑶运算律：①
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⑷坐标运算：设两个非零向量
[image: image834.wmf](
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若
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[image: image840.wmf](

)

11

,

axy

=

r

，
[image: image841.wmf](

)

22

,

bxy

=

r

，则
[image: image842.wmf]1212

0

abxxyy

^Û+=

r

r

．

设
[image: image843.wmf]a
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、
[image: image844.wmf]b
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都是非零向量，
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第三章 三角恒等变换

24、两角和与差的正弦、余弦和正切公式：
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25、二倍角的正弦、余弦和正切公式：
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 EMBED Equation.DSMT4 [image: image861.wmf]sin22sincos

aaa

=

．
[image: image862.wmf]2

2

2

)

cos

(sin

cos

sin

2

cos

sin

2

sin

1

a

a

a

a

a

a

a

±

=

±

+

=

±

Þ


⑵

 EMBED Equation.DSMT4 [image: image863.wmf]2222

cos2cossin2cos112sin

aaaaa

=-=-=-



[image: image864.wmf]Þ

升幂公式
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降幂公式
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26、

                                                                                     

                                                 
[image: image870.wmf]Þ

（后两个不用判断符号，更加好用）

27、合一变形
[image: image871.wmf]Þ

把两个三角函数的和或差化为“一个三角函数，一个角，一次方”的 
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形式。
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28、三角变换是运算化简的过程中运用较多的变换，提高三角变换能力，要学会创设条件，灵活运用三角公式，掌握运算，化简的方法和技能．常用的数学思想方法技巧如下：

（1）角的变换：在三角化简，求值，证明中，表达式中往往出现较多的相异角，可根据角与角之间的和差，倍半，互补，互余的关系，运用角的变换，沟通条件与结论中角的差异，使问题获解，对角的变形如：

①
[image: image875.wmf]a
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是
[image: image876.wmf]a

的二倍；
[image: image877.wmf]a
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是
[image: image878.wmf]a
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的二倍；
[image: image879.wmf]a

是
[image: image880.wmf]2

a

的二倍；
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[image: image882.wmf]4
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②
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；问：
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⑤
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；等等

（2）函数名称变换：三角变形中，常常需要变函数名称为同名函数。如在三角函数中正余弦是基础，通常化切为弦，变异名为同名。

（3）常数代换：在三角函数运算，求值，证明中，有时需要将常数转化为三角函数值，例如常数“1”的代换变形有：
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（4）幂的变换：降幂是三角变换时常用方法，对次数较高的三角函数式，一般采用降幂处理的方法。常用降幂公式有：                ；               。降幂并非绝对，有时需要升幂，如对无理式
[image: image890.wmf]a
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1

+

常用升幂化为有理式，常用升幂公式有：                 ；                 ；

（5）公式变形：三角公式是变换的依据，应熟练掌握三角公式的顺用，逆用及变形应用。

    如：
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[image: image902.wmf]=
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[image: image903.wmf]=
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[image: image904.wmf]=
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（6）三角函数式的化简运算通常从：“角、名、形、幂”四方面入手；

基本规则是：见切化弦，异角化同角，复角化单角，异名化同名，高次化低次，无理化有理，特殊值与特殊角的三角函数互化。

如：
[image: image905.wmf]=
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         高中数学  必修5知识点

（一）解三角形：

1、正弦定理：在
[image: image907.wmf]C

DAB

中，
[image: image908.wmf]a

、
[image: image909.wmf]b

、
[image: image910.wmf]c

分别为角
[image: image911.wmf]A

、
[image: image912.wmf]B

、
[image: image913.wmf]C

的对边，，则有
[image: image914.wmf]2
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(
[image: image915.wmf]R

为
[image: image916.wmf]C

DAB

的外接圆的半径)

2、正弦定理的变形公式：①

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image917.wmf]2sin
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，
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，
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②

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image920.wmf]sin
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image923.wmf]::sin:sin:sin
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3、三角形面积公式：
[image: image924.wmf]111
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4、余弦定理：在
[image: image925.wmf]C
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中，有
[image: image926.wmf]222
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（二）数列：

1.数列的有关概念：

数列：按照一定次序排列的一列数。数列是有序的。数列是定义在自然数N*或它的有限子集{1,2,3,…,n}上的函数。

通项公式：数列的第n项an与n之间的函数关系用一个公式来表示，这个公式即是该数列的通项公式。如: 
[image: image928.wmf]2

21
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。

递推公式：已知数列{an}的第1项（或前几项），且任一项an与他的前一项an-1（或前几项）可以用一个公式来表示，这个公式即是该数列的递推公式。

如: 
[image: image929.wmf]12
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image930.wmf]12
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2．数列的表示方法：
列举法：如1，3，5，7，9，… （2）图象法：用（n, an）孤立点表示。

解析法：用通项公式表示。     （4）递推法：用递推公式表示。

3．数列的分类：
4．数列{an}及前n项和之间的关系:
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5．等差数列与等比数列对比小结：

	
	等差数列
	等比数列

	一、定义
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	二、公式
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	三、性质
	1．
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称
[image: image943.wmf]b

为
[image: image944.wmf]a

与
[image: image945.wmf]c

的等差中项

2．若
[image: image946.wmf]mnpq
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[image: image947.wmf]m

、
[image: image948.wmf]n

、
[image: image949.wmf]p

、
[image: image950.wmf]*

q

ÎN

），    则
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[image: image952.wmf]n
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成等差数列
	1．
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称
[image: image956.wmf]b

为
[image: image957.wmf]a

与
[image: image958.wmf]c

的等比中项

2．若
[image: image959.wmf]mnpq
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（
[image: image960.wmf]m

、
[image: image961.wmf]n

、
[image: image962.wmf]p

、
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），则
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（三）不等式

1、
[image: image968.wmf]0
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；
[image: image969.wmf]0
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；
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2、不等式的性质： ①

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image971.wmf]abba
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； ②

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image972.wmf],
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image973.wmf]abacbc
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④

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image974.wmf],0
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，
[image: image975.wmf],0

abcacbc

><Þ<
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image976.wmf],
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；
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image977.wmf]0,0
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image978.wmf](
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小结：代数式的大小比较或证明通常用作差比较法：作差、化积（商）、判断、结论。

     在字母比较的选择或填空题中，常采用特值法验证。

3、一元二次不等式解法：

（1）化成标准式：
[image: image980.wmf]2

0,(0)

axbxca

++>>

；（2）求出对应的一元二次方程的根；

（3）画出对应的二次函数的图象；         （4）根据不等号方向取出相应的解集。

线性规划问题：

1．了解线性约束条件、目标函数、可行域、可行解、最优解

2．线性规划问题：求线性目标函数在线性约束条件下的最大值或最小值问题．

3．解线性规划实际问题的步骤：

（1）将数据列成表格；（2）列出约束条件与目标函数；（3）根据求最值方法：①画：画可行域；②移：移与目标函数一致的平行直线；③求：求最值点坐标；④答；求最值；  （4）验证。

两类主要的目标函数的几何意义:

①
[image: image981.wmf]zaxby

=+

-----直线的截距；②
[image: image982.wmf]22
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zxayb

=-+-

-----两点的距离或圆的半径；

4、均值定理： 若
[image: image983.wmf]0
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，
[image: image984.wmf]0
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>

，则
[image: image985.wmf]2
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，即
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[image: image988.wmf]2
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称为正数
[image: image989.wmf]a

、
[image: image990.wmf]b

的算术平均数，
[image: image991.wmf]ab

称为正数
[image: image992.wmf]a

、
[image: image993.wmf]b

的几何平均数．

5、均值定理的应用：设
[image: image994.wmf]x

、
[image: image995.wmf]y

都为正数，则有

⑴若
[image: image996.wmf]xys

+=

（和为定值），则当
[image: image997.wmf]xy

=

时，积
[image: image998.wmf]xy

取得最大值
[image: image999.wmf]2

4

s

．

⑵若
[image: image1000.wmf]xyp

=

（积为定值），则当
[image: image1001.wmf]xy

=

时，和
[image: image1002.wmf]xy

+

取得最小值
[image: image1003.wmf]2

p

．

注意：在应用的时候，必须注意“一正二定三等”三个条件同时成立。

选修1-1,1-2知识点

第一部分 简单逻辑用语

1、命题：用语言、符号或式子表达的，可以判断真假的陈述句.

真命题：判断为真的语句.假命题：判断为假的语句.

2、“若
[image: image1004.wmf]p

，则
[image: image1005.wmf]q

”形式的命题中的
[image: image1006.wmf]p

称为命题的条件，
[image: image1007.wmf]q

称为命题的结论.

3、原命题：“若
[image: image1008.wmf]p

，则
[image: image1009.wmf]q

”    逆命题： “若
[image: image1010.wmf]q

，则
[image: image1011.wmf]p

” 

否命题：“若
[image: image1012.wmf]p

Ø

，则
[image: image1013.wmf]q

Ø

”  逆否命题：“若
[image: image1014.wmf]q

Ø

，则
[image: image1015.wmf]p

Ø

”

4、四种命题的真假性之间的关系：
（1）两个命题互为逆否命题，它们有相同的真假性；

（2）两个命题为互逆命题或互否命题，它们的真假性没有关系．

5、若
[image: image1016.wmf]pq

Þ

，则
[image: image1017.wmf]p

是
[image: image1018.wmf]q

的充分条件，
[image: image1019.wmf]q

是
[image: image1020.wmf]p

的必要条件．

若
[image: image1021.wmf]pq

Û

，则
[image: image1022.wmf]p

是
[image: image1023.wmf]q

的充要条件（充分必要条件）．

利用集合间的包含关系： 例如：若
[image: image1024.wmf]B

A

Í

，则A是B的充分条件或B是A的必要条件；若A=B，则A是B的充要条件；
6、逻辑联结词：⑴且(and) ：命题形式
[image: image1025.wmf]pq
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；⑵或（or）：命题形式
[image: image1026.wmf]pq

Ú

；

⑶非（not）：命题形式
[image: image1027.wmf]p
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.
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7、⑴全称量词——“所有的”、“任意一个”等，用“
[image: image1033.wmf]"

”表示；

  全称命题p：
[image: image1034.wmf])
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； 全称命题p的否定
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⑵存在量词——“存在一个”、“至少有一个”等，用“
[image: image1037.wmf]$

”表示；

  特称命题p：
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； 特称命题p的否定
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第二部分 圆锥曲线

1、平面内与两个定点
[image: image1041.wmf]1

F

，
[image: image1042.wmf]2

F

的距离之和等于常数（大于
[image: image1043.wmf]12

FF

）的点的轨迹称为椭圆．

即：
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这两个定点称为椭圆的焦点，两焦点的距离称为椭圆的焦距．

2、椭圆的几何性质：

	焦点的位置
	焦点在
[image: image1045.wmf]x

轴上
	焦点在
[image: image1046.wmf]y

轴上

	图形
	[image: image1047.png]
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	标准方程
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	范围
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	轴长
	短轴的长
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	焦点
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	焦距
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	对称性
	关于
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轴、原点对称

	离心率
	
[image: image1072.wmf](

)

2

2

101

cb

ee

aa

==-<<




3、平面内与两个定点
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的距离之差的绝对值等于常数（小于
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）的点的轨迹称为双曲线．即：
[image: image1076.wmf]|)

|

2

(

,

2

||

|

|

||

2

1

2

1

F

F

a

a

MF

MF

<

=

-

。

这两个定点称为双曲线的焦点，两焦点的距离称为双曲线的焦距．

4、双曲线的几何性质：

	焦点的位置
	焦点在
[image: image1077.wmf]x

轴上
	焦点在
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轴上

	图形
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	范围
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	顶点
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	轴长
	虚轴的长
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    实轴的长
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	焦点
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	对称性
	关于
[image: image1100.wmf]x

轴、
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轴对称，关于原点中心对称

	离心率
	
[image: image1102.wmf](

)

2

2

11

cb

ee

aa

==+>



	渐近线方程
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5、实轴和虚轴等长的双曲线称为等轴双曲线．

6、平面内与一个定点
[image: image1105.wmf]F

和一条定直线
[image: image1106.wmf]l

的距离相等的点的轨迹称为抛物线．定点
[image: image1107.wmf]F

称为抛物线的焦点，定直线
[image: image1108.wmf]l

称为抛物线的准线．

7、抛物线的几何性质：

	标准方程
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	图形
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	顶点
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	对称轴
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	焦点
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	准线方程
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	离心率
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	范围
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8、过抛物线的焦点作垂直于对称轴且交抛物线于
[image: image1137.wmf]A

、
[image: image1138.wmf]B

两点的线段
[image: image1139.wmf]AB

，称为抛物线的“通径”，即
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9、焦半径公式：

若点
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若点
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第三部分 导数及其应用

1、函数
[image: image1149.wmf](
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2、导数定义：
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3、函数
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4、常见函数的导数公式：
①
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5、导数运算法则：
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6、在某个区间
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7、求函数
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的极值的方法是：解方程
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8、求函数
[image: image1193.wmf](
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上的最大值与最小值的步骤是：
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将函数
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的各极值与端点处的函数值
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比较，其中最大的一个是最大值，最小的一个是最小值．

9、导数在实际问题中的应用：最优化问题。
第四部分   复数

1．概念：

(1) z=a+bi∈R
[image: image1202.wmf]Û

b=0 (a,b∈R)
[image: image1203.wmf]Û

z=
[image: image1204.wmf]z


[image: image1205.wmf]Û

 z2≥0；
(2) z=a+bi是虚数
[image: image1206.wmf]Û

b≠0(a,b∈R)；

(3) z=a+bi是纯虚数
[image: image1207.wmf]Û

a=0且b≠0(a,b∈R)
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z＋
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＝0（z≠0）
[image: image1210.wmf]Û

z2<0；

(4) a+bi=c+di
[image: image1211.wmf]Û

a=c且c=d(a,b,c,d∈R)；

2．复数的代数形式及其运算：设z1= a + bi , z2 = c + di (a,b,c,d∈R)，则：

(1) z 1±z2 = (a + b)± (c + d)i；

(2) z1.z2 = (a+bi)·(c+di)＝（ac-bd）+ (ad+bc)i；

(3) z1÷z2 =
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3．几个重要的结论：
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(2) 
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性质：T=4；
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(3) 
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4．运算律：（1）
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5．共轭的性质：⑴
[image: image1221.wmf]2
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6．模的性质：⑴
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第五部分  统计案例

1．线性回归方程

①变量之间的两类关系：函数关系与相关关系；
②制作散点图，判断线性相关关系

③线性回归方程：
[image: image1229.wmf]a
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     注意：线性回归直线经过定点
[image: image1231.wmf])
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2．相关系数（判定两个变量线性相关性）：
[image: image1232.wmf]å
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注：⑴
[image: image1233.wmf]r

>0时，变量
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正相关；
[image: image1235.wmf]r

 <0时，变量
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⑵①
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 越接近于1，两个变量的线性相关性越强；②
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 接近于0时，两个变量之间几乎不存在线性相关关系。

3．回归分析中回归效果的判定：

⑴总偏差平方和：
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 ；⑷回归平方和：
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注：①
[image: image1245.wmf]2

R

得知越大，说明残差平方和越小，则模型拟合效果越好；

②
[image: image1246.wmf]2

R

越接近于1，，则回归效果越好。

4．独立性检验（分类变量关系）：

随机变量
[image: image1247.wmf]2

K

越大，说明两个分类变量，关系越强，反之，越弱。

第六部分  推理与证明

一．推理：

⑴合情推理：归纳推理和类比推理都是根据已有事实，经过观察、分析、比较、联想，在进行归纳、类比，然后提出猜想的推理，我们把它们称为合情推理。

①归纳推理：由某类食物的部分对象具有某些特征，推出该类事物的全部对象都具有这些特征的推理，或者有个别事实概括出一般结论的推理，称为归纳推理，简称归纳。

注：归纳推理是由部分到整体，由个别到一般的推理。
②类比推理：由两类对象具有类似和其中一类对象的某些已知特征，推出另一类对象也具有这些特征的推理，称为类比推理，简称类比。

注：类比推理是特殊到特殊的推理。
⑵演绎推理：从一般的原理出发，推出某个特殊情况下的结论，这种推理叫演绎推理。

注：演绎推理是由一般到特殊的推理。

“三段论”是演绎推理的一般模式，包括：⑴大前提---------已知的一般结论；⑵小前提---------所研究的特殊情况；⑶结  论---------根据一般原理，对特殊情况得出的判断。

二．证明

⒈直接证明

⑴综合法
一般地，利用已知条件和某些数学定义、定理、公理等，经过一系列的推理论证，最后推导出所要证明的结论成立，这种证明方法叫做综合法。综合法又叫顺推法或由因导果法。

⑵分析法
一般地，从要证明的结论出发，逐步寻求使它成立的充分条件，直至最后，把要证明的结论归结为判定一个明显成立的条件（已知条件、定义、定理、公理等），这种证明的方法叫分析法。分析法又叫逆推证法或执果索因法。

2．间接证明------反证法
一般地，假设原命题不成立，经过正确的推理，最后得出矛盾，因此说明假设错误，从而证明原命题成立，这种证明方法叫反证法。
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